INSTITUTO TECNOLOGICO AUTONOMO DE MEXICO
Calculo Diferencial e Integral 11

Laboratorio 2: Integral de Riemann y sus propiedades
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1. Demuestre que: = < —dx < —.
3 4 T 2

2. A partir de las desigualdades

1 L2 o ()<112+14 0<z<1
295 < cos(z) < 23: 241‘, para <z <1,

1
obtén cotas superior e inferior para / cos(v/z) dx.
0

3. Prueba la siguiente desigualdad para f(z) = V1 + 22 + 24,
1
2< / flx)de < 2V3.
—1

b
4. Sean f, g : [a,b] — R continuas (a < b) tales que / (f(z) — g(z)) dz = 0. Prueba que existe ¢ € [a, b] tal

a

que f(¢) = g(c).

5. Determina la ecuacion de la recta tangente a

f(x):/ xsentdt.
w/2 t

en r = % Utiliza este resultado para estimar el valor de f (g + 0.1) .

6. Determina una funcién continua f : RT — R y una constante a € R tales que

Tf(t
27+/ @dtzsxl/{ Va > 0.

7. Justifica si las siguientes funciones son diferenciables y calcula su derivada. Reducir el resultado:

a) F(:c):/l V14 ttdt. c) F(gg):/o1 2%/ 1+ t4 dt.

b>F<x>=</OIVITS4dS> O F@— [ ViTod
2z



Cazuelazo semanal.

Verifica rigurosamente que:

1. Si f es una funcién lineal en el intervalo [a,b] C R, entonces se satisface la identidad

b
/ flaeyar =TI gy

2. Si f es una funcién cuadrética en el intervalo [a,b] C R, entonces se satisface la identidad

b a atb
/ f(x)dx:f( ) +4f (“°) + f(b) (b a).
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Hint: Divide y venceras, utiliza las propiedades que conoces para separar en integrales mas sencillas.

Breviario cultural: Si f(z) es ctbica, el resultado continda siendo vélido.



